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10. évfolyam — Javitasi atmutato

1. a) Melyik a nagyobb?

Megoldas:
e Vizsgaljuk az A — B kiilonbséget: 1 pont
A—B = (102017+1)((1100220:;8++11))—(i(;i‘i:i:;)(102013+1) 1 pont

e A szamlal6 eldjelének vizsgalata:

e 10%036 4102017 4+ 102019 + 1 — 104036 — 2. 102018 — 1 = 1 pont
o =10%"(1+ 10*-2-10) 1 pont
e A-B>0 => A>B 1 pont
5 pont

b) Az ABC héaromszog oldalaira kifelé szerkessziink szabalyos haromszoget! Bizonyitsa be, hogy
ha a haromszog két oldalara irt szabalyos haromszog teriiletének Osszege megegyezik a
harmadik oldalra irt szabalyos haromszog teriiletével, akkor az ABC haromszog derékszogi!

Megoldas:
o Legyenek a, b, c a haromszdg oldalai.

A
Th
, . . .. . a?y3
e Az aoldalt szabalyos haromszog teriilete: T, = 0 1 pont
2 2
e Anbill. c oldalti szabalyos haromszog teriilete: T, = ¥ il T, == f 1 pont
a’vy3 | b%J3 _ c?V3
° " + - 2 2 pont
o a*+b*=¢’ 1 pont
5 pont

A feladatsort készitette: Dr. Rozgonyi Tibor
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2. a) Ap(x) = x% + 2(k — 9)x + k? + 3k + 4 polinom k milyen értékére lesz teljes négyzet?

Megoldas:

e A p(x) akkor teljes négyzet, ha a p(x) = 0 egyenlet diszkriminédnsa 0. 2 pont

o [2(k—9))?—4-1-(k?+3k+4)=0 1 pont

o 4k?—72k +324—4k*—-12k—16=10

e —84k+308=0 1 pont
o 308 =84k

. 1?1 —k 1 pont

5 pont

b) Két pozitiv szam szamtani kézepe a. Négyzetiik szamtani kézepe b. Szamitsuk ki a két szam

mértani kozepét!

Megoldas:
2 2
o x+y=2ax*+y*=2b 1 pont
o x2+y2=(x+y)?—2xy=(2a)*-2xy 1 pont
e 4a’—2xy=2b 1 pont
o 2xy=4a*>-2b
e xy=2a’-b 1 pont
e Jxy=+2a?-b 1 pont
5 pont
3. Mutassa meg, hogy minden n természetes szamra n® — n vagy n3 + n oszthat6 10-zel!
Megoldas:
o Egy szam 10-zel vald oszthatosaganak sziikséges és elégséges feltétele,
hogy legalabb egy 0-ra végzddjon. 1 pont
e Megvizsgalva a szamok végzddéseit: 1 pont
n végzodése 011234 ]|5|6|71(8]9
n® végzddése 0|1|8|7]|4|5|6]|3]|2]9
n® —n végzddése ojo|6l4a]l0]0][0]|6]4]0 3 pont
n3+nvégzc'idése 0(12/0|0|8|0(2]0]|0)8 3 pont
e HanO0; 1;4;5; 6; 9 valamelyikére végzodik, akkor n® — n oszthato 10-zel. 1 pont
e HanO0;2;3;5; 7; 8 valamelyikére végzddik, akkor n® + n oszthato 10-zel. 1 pont
10 pont

A feladatsort készitette: Dr. Rozgonyi Tibor
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4. Egy egyenlOszara trapéz atloi merdlegesek egymasra. A trapéz magassaga 10. Mekkora a trapéz

teriilete?

Megoldas:

o 16 ébra, AN 1 pont

b > b
. m
A a\ B\ B

e Jo abra. 2 pont
e Az ABO haromszog egyenl6szara derékszogli haromszog. 1 pont
o m = % 1 pont
e A COD haromszog egyenldszaru derékszogli haromszog. 1 pont
o m,= % 1 pont
. m=m1+m2=aT+c=10 2 pont
o T=2 m=m m=m?=100 2 pont

2
10 pont

5. Egy sakkversenyen hatan vettek részt. Mindenki mindenkivel egyszer jatszott. A gydzelemért 1

pont, a dontetlenért 0,5-0,5 pont, a vereségért 0 pont jart. A verseny végén mindenkinek egész

szamu pontja lett és barmely két versenyzé pontszama kiilonbozé volt. Mutassa meg, hogy a

versenyen nem volt dontetlen mérk6zés!

Megoldas:
° %5 = 15 mérkozést jatszottak Gsszesen. 2 pont

Minden mérkézésen 1 pont keriilt kiosztasra (0+1, vagy 0,5+0,5),
igy Osszesen 15 pont keriilt kiosztasra. 1 pont

Barmely két versenyzo pontszama kiilonb6zo, a szerzett pontok 0sszege egész,

igy 5; 4; 3; 2; 1; 0 pontot értek el a versenyzok (5+4+3+2+1+0 = 15) 1 pont
Az 5 és a 0 pontot szerzett versenyz0 nem jatszhattak dontetlent. 1 pont
Az 1 pontot szerzett sem jatszhatott dontetlent. 1 pont

Ha a 4; 3; 2 pontot szerzett versenyzok dontetlent jatszottak,
akkor 2-2 dontetlen mérk6zésre keriilt volna sor, hogy egész legyen a pontszamuk.

Ekkor azonban mindharman 3-3 ponttal fejezték volna be a versenyt. 2 pont
Tehat nem volt dontetlen mérkdzés. 2 pont
10 pont

A feladatsort készitette: Dr. Rozgonyi Tibor



